Lecon 152 : Endomorphismes diagonalisables en dimension
finie.
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1 Diagonalisation.

1.1 Deéfinitions et premiéres propriétés.

[MM22], VIIL1

1.2 Critéres de diagonalisation.

[MM22], VIIL2-3

2 Exemples d’endomorphismes diagonalisables.

2.1 Endomorphismes symétriques.

[MM22], X.3

2.2 Sous-groupes finis de GL(F).
Szp+09], TILVIL1.5

Théoréme. Soit P un n-gone du plan complexe que ’on assimilera au n-uplet (z;) € C" des affizes

de ses sommets ordonnés. Pour a,b > 0 tels que a +b = 1, on notera F,,(P) le n-gone (z}) ot

(3
zi=az +bziyy pourl <i<n-—1etz, =az, + bz.

1. Soit (Py) la suite de n-gones définie par Py = P et Py = Fop(Py). Alors, (Py) converge vers
[isobarycentre G de P.

2. Le résultat tient toujours si on a Pyi1 = F,p, (Px) avec ag, by > 0, ag+by = 1 et Y arby = +0.
k

[CP22], 1.3.4

3 Exponentielle d’un endomorphisme diagonalisable.

[MM22], XVL3



Théoréme. Soit ¢ : (S!,.) —» (GL,(R), x) un morphisme de groupes continu.
Alors, 3Q € GL,(R),3r € N, 3ky, ..., k. € N* tels que

Rtkl
. R . cosf —sinf
Vt e R, p(e”) = Q e 1 Q7" o Ry = <sin9 cos 6 )
1
[FGNO0Y], IV.29
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