
Agrégation - Leçons

239 : Fonctions définies par une intégrale
dépendant d’un paramètre. Exemples et
applications.

I) Généralités
A) Régularité

Continuité et dérivabilité d’une intégrale dépendant d’un
paramètre, exemple. DEV 1 : intégrale de dirichlet.
Holomorphie d’une intégrale dépendant d’un paramètre, ap-
plication à Γ.

B) Équivalent d’intégrale
Théorème des différents équivalents, applications.

II) L’algèbre de BANACH L1(Rd).
A) Définitions, propriétés

Translaté de f , produit de convolution, propriétés, théorème
justifiant la définition d’algèbre de banach.

B) Approximation de l’unité
Définition, exemples. Théorèmes de convergence. Densité
dans Lp(Rd).

III) Transformation de FOURIER et applications
A) Transformation de fourier dans L1

Définitions lemme de riemann-lebesgue, propriétés.
DEV 1 : injectivité de la transformée de fourier
Application. Formule d’inversion. Dérivation de la transfor-
mée de fourier. Formule de plancherel-parseval, ap-
plications.

B) Transformée de fourier dans L2

Définition de fonction à décroissance rapide, espace de
schwartz. L’application F . Densité de S dans L2.

C) Holomorphie
Théorème de paley-wiener, application.

ANNEXES : Tableau récapitulatif des comparaisons des intégrales,
fonction sinus cardinal, noyau de gauss, transformée de fourier
dans les différents espaces, fonction à support compact.
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