Agrégation - Lecons

230 : Séries de nombres réels ou complezes.

Comportement des restes ou des sommes
Cadre : K=R ou K =C.

[) Généralités

A) Définitions, propriétés
Définition d’une série, convergence et divergence, exemples.
Reste d’ordre n. Divergence grossiere. Caractérisation de la
convergence des séries télescopiques, exemple.

B) Critere de caucHY, absolue convergence
Définition de la convergence absolue, critére de CAUCHY,
application a la série harmonique. Convergence absolue =
Convergence. Contre-exemple pour la réciproque.

IT) Séries a termes positifs
Définition, caractérisation de la convergence par la convergence
des sommes partielles. Regle de comparaison, d’équivalence, de
domination, contre-exemples dans le cas de séries a termes non
positifs. Comparaison série-intégrale. Développement asympto-
tique de la série harmonique. DEV 1 : INEGALITE DE CARLE-
MAN.

[II) Séries a termes quelconques

A) Regles d’absolue convergence
Regle de cAUCHY, regle de d’ALEMBERT, exemples.
DEYV 2 : TAUBERIEN FORT.

B) Séries semi-convergentes
Définition, exemple, critere de LEIBNIZ, d’ABEL, applica-

tions a des calculs de restes.
Réarrangement de RIEMANN.

IV) Séries de fourier
Définitions, théoremes de PARSEVAL et DIRICHLET, applications
a des calculs de sommes.
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