Agrégation - Lecons

209 : Approximation d’une fonction
par des fonctions réqulieres.
Exemples et applications.

[) Approximation par des polyndémes

A) Approximation locale
Formules de TAYLOR-YOUNG, de TAYLOR-LAGRANGE, de
TAYLOR avec reste intégrale.. Exemples et applications.

B) Approximation dans I'espace des fonctions continues

DEV 1 : STONE-WEIERSTRASS.

C) Approximation dans L?
Fonction poids p, espace L*(I, p). Existence d’une suite de
polynémes orthogonaux. Exemples. Théoreme d’existence
d’une base hilbertienne. Application & L*(R).

II) Approximation trigonométrique

A) Fonctions 2w-périodiques, convolution
Coefficients de FOURIER. Espace L), produit de convolu-
tion, propriétés des coefficients de FOURIER. Définition de
la série d’ordre N de FOURIER.

B) Exemples de noyaux trigonomatriques
Noyau de DIRICHLET, propriétés. Noyau de FEJER, proprié-

C) Application
Continuité de la translation dans L/.. DEV 2 : FEJER. Ap-
plications.

I1I) Régularisation sur RY, distributions

ANNEXE : Sinus et ses DL, polynémes de LEGENDRE et HERMITE,
noyaux de FEJER, fonctions de D(R).
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